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Symeétrie axiale

I- Figures symétriques

Définition

Deux figures F'et ¥ sont symétriques par rapport a une droite (d) si elles se superposent par pliage autour
de la droite (d).
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Vocabulaire : On dit que :

> Fet F'sont symétriques par rapport a la droite (d).
» T estle symétrique de T'par rapport a la droite (d)
» A’ est le symétrique du point A par rapport a (d).
> Ladroite (d) est appelée axe de symétrie.
Application : Dans chaque cas, construire la figure ' symétrique de la figure Fpar rapport a la droite (d).

Méthode :

» On repére un point A sur la figure F.

» Onimagine le pliage au long de la droite (d), ensuite on place A’, symétrique de A. A et A’ sont
situés a la méme distance de part et d’autre de la droite (d). (On compte le nombre de carreaux).
On fait de méme pour d’autres points.

» On trace la figure obtenue : "

Y
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Il- Symétrique d’un point
a) Définition et propriétés

(d) Soit [AA’] un segment et la droite (d) sa médiatrice.

On dit que A’ est le symétrique de A par rapport a la droite (d)

ou A et A’ sont symétriques par rapport a la droite (d).

(Si on effectue un pliage le long de la droite (d), le point A
' coincidera avec le point A’)

> Siladroite (d) est la médiatrice du segment [AA’] alors A et A’ sont symétriques par rapport a (d).
> SiA et A’ sont symétriques par rapport a une droite (d) alors (d) est la médiatrice du segment [AA’].

» Siun point appartient a une droite (d) alors son symétrique par rapport a (d) est le point lui-méme.

b) Construction
En utilisant une équerre et un compas

On veut construire le point A’ symétrique du point A par rapport a la droite (d). Autrement

dit, on veut construire A’ pour que (d) soit la médiatrice du segment [AA’].
Méthode :

Etape 1 Etape 2
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On trace la droite perpendiculaire a la droite
(d) en utilisant une équerre. Cette droite
coupe (d) en un point M.

En utilisant un compas, on trace un arc de
cercle de centre M et de rayon AH. Cet arc
coupe la droite (AM) en A",



Cours 6%me

www.mathema-kic.com

En utilisant uniqguement un compas

On veut construire le point A’ symétrique du point A par rapport a la droite (d)

1 Méthode :

Etape 1

(d)

On trace un arc de cercle assez grand pour
gu’il puisse couper la droite (d). Cet arc coupe

la droite (d) en M et N.

2¢me Méthode :

Etape 1
(d)

M

On place deux points M et N
sur la droite (d)

On garde le méme écartement du compas et on trace
deux arcs de cercles de centres respectivement M et N.
Ces deux arcs se coupent en A'.

Etape 2 Etape 3
(d)
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On trace un arc de cercle de centre N On trace un arc de cercle de centre
et qui passe par A. M et qui passe par A.

L'intersection des deux arcs est le

IlI- Symétriques de quelques éléments géométriques

a) Symétrique d’un segment

Méthode : Pour construire le symétrique d’'un segment [AB], on construit les symétriques des points A
et B en utilisant la méthode qui nous convient vues dans le paragraphe précédent.
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; / Propriété
/ \\'/\ /

Le symétrique d’'un segment par rapport a une droite est
un segment de méme longueur.

On dit que la symétrie axiale conserve les longueurs.

/’ Le segment [A’B’] est le symétrique du segment [AB] alors AB = A’B’

b) Symétrique du milieu d’'un segment :

A Propriété
|
Soit [AB] un segment et | son milieu.
B Soient A’, B’, C’ et I’ les symétriques respectifs de A, B, Cet I.
AI
Si | est le milieu de [AB] alors I’ est le milieu de [A’B’].
I On dit que la symétrie axiale conserve les milieux.
BI

c) Symétrique d’une droite

Méthode : On veut construire la droite (A’) symétrique de la droite (A) par rapport a la droite (d).

Etape 1 Etape 2
(<) (d)
(A) (A) (&)
A
B
On place deux points A et B sur la On construit les points A" et B’ symétriques respectivement des

droite (A). points A et B. On trace ensuite |a droite (A’B’) : c’est la droite
(&).
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Cas particuliers

Cas d'une droite paralléle a I'axe

Cas d'une droite qui coupe l'axe

>

(d)

(&)

Dans le cas ou la droite (A) est parallele a la droite
(d), on procede de la méme maniéere vue dans le

Dans le cas ou la droite (A) coupe la droite (d),
paragraphe précédent. On remarquera que (A’) est

le symétrique du point d’intersection est lui-
méme. |l suffit de placer un point sur la droite
(A) et de construire son symétrique. aussi parallele a (d).

Si (4) // (d) alors (4°) // (d)

d) Symétriques de trois points alignés

N / )
= / H Propriété
7 / !
7 / |
// ] .
. /..-/ " Soient A, B et C trois points alignés alors leurs
/./' / . symétriques respectifs A’, B’ et C’ par rapport a une
L / N droite sont aussi alignés.
,’/ f‘f |[ . . . D
p / | On dit que la symétrie axiale conserve I'alignement.
/ ?
f |
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r I
/ ¢
/ .
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Propriété

Le symétrique d’un angle par rapport a une droite est un angle

de méme mesure.

On dit que la symétrie axiale conserve les mesures des angles.

Si A'O’'B'est I'angle symétrique de I'angle AOB par rapport a une

—

droite alors A'O'B’ = AOB.
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f) Symétrique d’un cercle :

Propriété

Le symétrique d’un cercle par rapport a une droite

£ o est un cercle de méme rayon.

Soit ‘G un cercle de centre O et de rayon .

Si G’ est son symétrique par rapport a une droite
alors ‘G’ est un cercle de centre O’, symétrique

/

de O et de rayonr.

g) Symétriques de deux droites paralléles et de deux droites perpendiculaires

Soient (d1) et (d2) deux droites et (d’'1) et (d’2) leurs symétriques respectifs par rapport a une droite (d).

(@) (d)
2
(d1) | (d) (d2)
(d'2)
(d'1)
Si (d1) est perpendiculaire a (d2) alors (d’1) est Si (d1) est paralléle a (d2) alors (d’1) est parallele a
perpendiculaire a (d’2). (d’2).

Si (d1) L (d2)alors (d'1) L (d'2) Si (d1) // (d2) alors (d'1) // (d'2) .
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V- Axe de symétrie d’une figure

Définition

Une figure admet un axe de symétrie (d) si elle se superpose exactement a elle-méme le long de la droite (d).

Exemples :

Propriété

La médiatrice d’un segment est un axe de symétrie de ce segment.

Exemple

médiatrice de [AB]
axe de symétrie de [AB]

T

La droite (d) est la médiatrice du segment [AB].
La droite (d) est un axe de symétrie du segment [AB].
Remarque :

Le segment [AB] admet un autre axe de symétrie : la A
droite (AB).

(d)

Propriété

La médiatrice d’un segment est la droite constituée de tous les points situés a égale distance des extrémités de
ce segment.




